Przestrzen




Czym jest przestrzen Baire’'a?

» Nazwa tej przestrzeni jest uhonorowaniem francuskiego
matematyka René-Louisa Baire'a

» Pojecie przestrzeni Baire’a odnosi sie do pewnej wtasnosci
przestrzeni topologicznych ale jest to tez nazwa szczegdlneg
przyktadu takiej przestrzeni.




Szybko o przestrzeni
topologicznej

» Przestrzen topologiczna nazywamy zbior wraz z wyrdzniong
rodzing podzbiorow tego zbioru spetniajcych wtasnosci zwane
aksjomatami topologii.

» Przestrzen ta by¢ metryzowalna, po warunkiem istnienia
takiej metryki na ze kazdy niepusty zbioér owarty mozna
przedstawic jako sume pewnej rodziny kul otwartych wzgledem
metryki




Aksjomaty topologii

Gdy mamy zbiér oraz rodzine podzbiorow ' zawartych w to musza one spetniac
nastepujgce warunki:

- zbiér oraz zbiér pusty nalezg do |,
- cze$¢ wspdlna dowolnych dwdéch zbioréw nalezagcych do takze nalezy do
- suma dowolnej rodziny zbioréw nalezgcych do takze nalez do ,

wtedy nazywamy topologia na zbiorze lub rodzing zbioréw otwartych.

Elementami tej rodziny sa zbiory otwarte oraz dopetnienia do zbioru zbiory
domkniete.

Zbiory ktére sg jednoczesnie otwarte i zamkniete nazywamy zbiorami
domknietymi np. zbiér pusty.




Definicja przestrzeni

» Gdy ( , ) jest przestrzenig topologiczna to wtedy
mozemy powiedzie€ ze = jest przestrzenig Baire’a jesli
czesC wspodlna kazdej przeliczalnej rodziny otwartych
gestych podzbiorow jest gestym podzbiorem



Witasnosci

B Niech ( , ) hsdidéiepressieigitbanolgigieen IV WERdyoRBRSteRIGgCe
WRINUNKI SHreOWTIOMEBZTE:

-  jestprzesierdngipdi@ite, a,
- zaden otwarty miepustyopaddidor niifiestigriesreskejtkgtagorii,
- wnetrze sunmyyoprziticzaieie/iwie kb idriorovicnig dziegestyiekt jestte

PUSE1a kazdych domknietych Zbiordw Fy, Fy, Fs, .. €, jesli
iU 2dy ch @ oonikn{Ety ehoztliomswnejgsli.  to dla pewnego .




Przyktady przestrzeni Baire’'a

Prosta rzeczywista (czyli poprostu os liczbowa)




Przyktady przestrzeni Baire’'a

Jakakolwiek przestrzen dyskretna.
Kazda przestrzenh polska i ogdlniej, przestrzen zupetna.

Kazda lokalnie zwarta przestrzen (przestrzen Hausdorffa).



Sczegdlna przestrzen

» Przestrzen Braire’a jest tez uzywana dla okreslenia przestrzeni
wszystkich ciggdow nieskonczonych o wyrazach w liczbach
naturalnych

» Zbior wszystkich ciggéw liczb naturalnych  moze byc¢
traktowany jako produkt przeliczalnie wielu kopii zbioru
Jesli na zbiorze liczb naturalnych wprowadzimy topologie
przestrzeni dyskretnej, to wtedy na zbiorze wprowadzamy
topologie produktywna

» Przestrzen topologiczng( , ) nazwac mozemy przestrzenia
Baire’'a
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